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Gúıa N◦ 7 - Percolación

Problema 1: Radio de un s-cluster

Sea

R2
s = 〈|~ri − ~rCM |2〉 =

1

s

s∑
i=1

|~ri − ~rCM |2 . (1)

Muestre que

R2
s =

1

2s2
∑
i,j

|~ri − ~rj|2 , (2)

Problema 2: Percolación de sitios en d = 1

Demostrar que:

(a)

∞∑
s=1

ns = pc − p

(b)

< s >=
1 + p

1− p

Problema 3: Percolación de sitios en la red de Bethe

Considere un árbol de Cayley de coordinación z. Muestre que que el parámetro de
orden P∞ para el problema de percolación de sitios tiene el comportamiento asintótico

P∞(p) ∼ (p− pc)

para todo valor z > 2, cuando p ∼ pc.
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Problema 4: Grupo de renormalización: regla de la mayoŕıa

Estime el umbral de percolación de sitios para la red cuadrada y el exponente cŕıtico ν
utilizando los bloques de Kadanoff de cinco sitios mostrados en al figura.

Problema 5: Tamanño finito

Muestre que la relación de homogeneidad con el tamaño L

Q(p, L) = (p− pc)xq
(
L

ξ∞

)

donde ξ∞ ∼ |p− pc|−ν , implica que

Q(p, L) = L−x/νq′
(
L

ξ∞

)
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