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Sea X : J — S un J-diagrama de espacios topolégicos.
Entonces colimX € S existe y es homeomorfo a
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Sean X,Y : J — C dos [J-diagramas en C.

Un morfismo de diagramas ¢ : X — Y es una transformacién
natural entre los funtores X e Y.

Es decir, una coleccién de morfismos ¢; : X; — Y en C indexada
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Un morfismo de diagramas ¢ : X — Y induce un morfismo
¢ : colimX — colimY.
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=5 @ :colimX — colimY equivalencia homotépica!l!
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Para cada p < gen P:
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Teorema de Thomason versién posets (1979)

Dado X : P — P un P-diagrama de posets finitos.

KX :P — S esun P-diagrama de espacios topolégicos,
p — KX;, el espacio clasificante del poset X;.

Entonces
hocolim/KCX ~ IC(P/X)

donde P | X es la construccién de Grothendieck sobre X.

Vale P [ X := hocolimX € P, (colimite homotépico
no-Hausdorff de X).
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Teorema

Sea K : P — S un P-diagrama de complejos simpliciales finitos.

X(K): P — P<oo un P-diagrama de posets finitos.
p — X(Kp) el face poset de Kj,.
Entonces,

hocolimK ~ K(hocolimX(K))
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Métodos de reduccién de colimites homotdpicos

X : P — Py un P-diagrama de posets finitos.

» Si p e P estal que IC(I:_,,) es contractil (p es un up ~y-point),
entonces

K(hocolimX) =~ K(hocolimXp. ¢p})-

A

» Si p € P estal que K(U,) es contractil (p es un down
~-point) y IC(fqgl(UX)) es contractil para todo g < p y para
todo x € Xp, entonces

K(hocolimX) =~ K(hocolimX|p. ¢p})-



Métodos de reduccién de colimites homotdpicos

Corolario: Sea K : P — S es un P-diagrama de complejos
simpliciales.

Si P se puede llevar a un punto removiendo up o down -points y
las funciones f,q : K, — Kq son contractible mappings (las fibras
son contractiles), entonces

hocolimK ~ K,

para cualquier p € P.



Métodos de reduccién de colimites homotdpicos

Ejemplo: K: P — S es un P-diagrama de complejos simpliciales y
contractible mappings.

P es un poset ~-reducible.

Entonces hocolimK ~ K, para cualquier p € P.
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