Andlisis Matematico 111

PRACTICO 2 - Limites y continuidad 2018, FaMAF - UNC

1. Demostrar las siguientes desigualdades:
(&) [l(a,0) <fal+ o,
(®) (@1, x| = 2] Vi=1,...,n,
(C) H(xb < 7xn)” < \/ﬁ méX{‘.’ﬂZ’,Z = 1, . ,n}.

2. Demostrar, usando la definicién, que:
2

x
a lim (z+9%) =5, b lim — =0,
(@) (w‘,y)—>(172)( v (b) (z9)=(0,0) /22 4 32
(c) lim = +y =+ yo, (d) lim 2y = zoyo.

(@)= (z0,y0) (@,y)=(20,0)

3. Determinar si tienen limite en ¢ = 0 las siguientes curvas:
—COS — 2 B an
(@)2() = (=58 e7), (0) 1(t) = (VEF3, 44, i)
(c) y(t) = (e7", &5, arctan(t)) .

4. Determinar si tienen limite en (0,0) las siguientes funciones:
2

2
Yy x x
a f I7y :—7 b f x?y :—7 C f x?y :—7
@) Fla) = A () flo) = o (0 fa) =
T x? sen(z? + y?)
d — = f = ——
(@) flay) =~ © few) == (0 fy =
Vaet+y?+1-1 (v -2 . 2, .2 2, 2
Ahora en (0,0,0), para las siguientes funciones:
. Y + y22 + 222 m2y222
() 9(z,y,2) = R (k) 9(z,y,2) = m
5. Describir el dominio y el conjunto de puntos en los cuales no tienen limite las siguientes
funciones:
x
(a) f(z,y) =y + tan(z), (b) flz,y) = T
Ity sixz#0, x?
c T, _ ) sen(x) d z, _ .
(c) flz,y) {2+y So—0, (d) f(z,y) s

6. Analizar la continuidad de las siguientes funciones:

) e JEEe st (@y) #(0,0)
(a) fl@y) {0 si (z,) = (0,0).

) 0)
51 (:E7y) = (0,0)
312y23 si (1’7y) 7& (0,0)’
C x,y) = { 1P
(c) f(z,y) {0 si (z,y) = (0,0).
@ sen={ 3120
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7. Decidir en cudles puntos no son continuas las siguientes funciones (tomar el mayor
dominio posible para f):

@ fe) = 5+ (b) f(a,y) = {0 Ei; i Eggi
© 160 = 3L

8. Estudiar el limite y la continuidad en el origen de las siguientes funciones:
2?2y siy>0 A 22 <y,
y/x? siy>0 A 22>y,
(a) f(z,y) = .
flz,—y) siy <O,

0 si (z,y) = (0,0).
~ Jsen{(y —2*)(y — 22%)}  si (x,9) # (0,0),
W=, s (1,9) = (0,0),

donde sgn(t) =1sit >0y sgn(t)=—1sit <O0.

9. Describir el dominio y el conjunto de puntos en los cuales no tienen limite las siguientes
funciones:

(a) f(z,y) = (y + tan(z), In(z + y)).

1 T
b Yy =——— ———|-
o) 1) = ()
10. Decidir en cudles puntos no son continuas las siguientes funciones (tomar el mayor
dominio posible para f).

(@) flz,y) = (5 + 52" +97).

(b) f(u,v) = (3u — 4v,u + 8v).
() Flu,v) = (v + tan(u),u + sen(v), v).
(@) flo,y) = (o) L),

11. x Determinar si la siguiente funcién tiene limite en (0, 0):

_ sen(zy)
) ==y




